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								    				    1) Calcular las derivadas parciales de primer orden: 1) f (x, y) = 2x − 3y + 5 2) f (x, y) = x 2 − 3y 2 + 7 3) f (x, y) = 2x 2 − 3x y + 4 4) f (x, y) = x 2y 4 + 2x y − 6 5) f (x, y, z) = 3x 5y + x y 4 z + y 5 + 2z 2 + 5



16) f (x, y, z) =



2x − y + 1 3x + 4y − 5z



17) f (x, y, z) =



x yz x2 + y2 + z2



x2 18) f (x, y) = tg (y) 19) f (x, y) = arctg



6) f (x, y) = x 5cos3y 4 5



7) f (x, y) = y − 3x y 8) f (x, y) = ln(x 2 + y 2) 9) f (x, y) = ln 10) f (x, y) = 11) f (x, y) =



x+y (x − y)



xy x2 + y2 x2 + y2



y en (-2,2) (x)



20) f (x, y) = arctg



x+y ( 1 − xy ) x y



21) f (x, y) = arccos



22) f (x, y, z) = e 2x+3ycosz 23) f (x, y) = arcsen(x y) en (1,0) 24) f (x, y) =



xy en (2,-2) x−y 4x y



x 2 4y 2 12) f (x, y) = + 2y x



25) f (x, y) =



13) f (x, y) = e x+y sen x



26) f (x, y, z) = x 2sen(y + 2z) en (3,π,0)



14) f (x, y) = xarcsen(x − y)



27) f (x, y, z) = e x+y sen(x y) + z x 2y



cos(2tu) 15) f (t, u) = 2 t + u2



28) f (x, y) = x 2seny + (3x + y 2)cosx en (0,π)
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x2



+



y2



en (1,0)



15



 29) f (x, y) = x 3 + y 3 − 3a x y v2



44) g(r, θ) = rtgθ



30) r(u, v) = e − u 31) z(x, y) = ln



(



45) f (x, y) = e xsen(xy)



y )



x+1



32) g(x, y) = x y +



x + y



46) f (x, y) = cos(x 2 + ln(1 + x y)) x2 + y2



y2 33) h(x, y, z) = x + cos (z) y



34) f (x, y, z) =



43) f (x, y) = (x + lny)2



x yz sen(x + y + z)



35) f (x, y, z) = tg(x − x y 2 + z) x2 + y2 36) f (x, y) = 2 x − y2



47) f (x, y) = ytg 2 x 48) f (x, y) = arcsen



x (1 + y)



49) h(x, y) = cos(xe y) 50) f (x, y) = xarcsen(x − y) en (1,2) 51) f (x, y) = e xy sec



x en (3,3) (y)



52) f (x, y, z) = (x 2 + 2x y + yz 5)e x+2y−z+1



37) f (x, y) = cos(ye xy)sen x 38) f (x, y) = xcosxseny 39) f (x, y) = (x 2 + y 2)ln(x 2 + y 2)



53) f (x, y) = cos 5(x + 2y) 54) f (x, y) = cos(x + 2y)5



56) f (x, y) =



e xy − 1 40) f (x, y) = x+y 41) f (x, y, z) = cos(y + log(z + x)) 2



42) f (x, y) = (x 2 + y 2) 3



x 2y 3



55) f (x, y) = 3



2x+y



x 2y − y 3 57) f (x, y) = x + 2y − 3
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 58) f (x, y, z) =



59) f (x, y) = ln 3



xcosy



f) f (x, y, z) = x 2yz 3 + sen(x − y + yz)



y + 2z



g) f (x, y) = x 3y + e xy



x (y) 2 3



3)Demostrar que fxy=fyx: 2



a) f (x, y) = x 3 + 3x 2y



3 3



60) f (x, y) = (4x y − 3x + 8y )



b) f (x, y) = ln(x − y)



y x + arccos 61) f (x, y) = arcsen (x) (y) 62) f (x, y) = x + y + 63) f (x, y) =



c) f (x, y) =



x y + y x



4) Calcular las derivadas parciales de la función: x−y en el punto x0=(-2,3). f (x, y) = 2 x +1



65) f (x, y) = arctg(2x − 3y) 2) Encontrar las segundas derivadas parciales fxx, fyy, fxy y fyx:



b) f (x, y) = x 4 − 3x 2y 2 + y 4 y (x)



xy d) f (x, y) = x−y e) f (x, y) = x 2seny + (3x + y 2)cosx en (π/2,π)



2



e) f (x, y) = xsecy



64) f (x, y) = xlny − yln x



a) f (x, y) = x 2 − 2x y + 3y 2



9 − x2 − y2



d) f (x, y) = xe −y



1 ln 2(1 + x 2 + y 2)



c) f (x, y) = arctg



2



5) Siendo f (x, y) = ln fica la igualdad x



x 2y + arctg(x 2y) comprobar que se veri-



∂f (x, y) ∂f (x, y) − 2y = 0. ∂x ∂y



6) Se considera la función f (x, y) = e xy +



x + sen((2x + 3y)π). y



∂f ∂f ∂ 2f ∂ 2f Calcular , , 2 , , fx(0,1), fy(2,-1), fxx(0,1), fxy(2,-1). ∂x ∂y ∂x ∂x∂y 7) Verificar que las siguientes funciones satisfacen las ecua∂2z ∂2z ción de Laplace: 2 + 2 = 0 ∂x ∂y
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 a) z = 5x y b) z =



x2y



f) f (x, y) =



1 y (e − e −y)sen x 2



y c) z = arctg (x)



0 si



a) f (x, y) =



b) f (x, y) =



{ 0 si



x2 + y2



x2 x2 + y2



0 si



x 2y2



c) f (x, y) =



d) f (x, y) =



x2 + y2



(x, y) = (0,0) si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0)



0 si



(x, y) = (0,0)



x3 x2 + y2



si (x, y) ≠ (0,0)



0 si



{ 0 si



x2 + y3



(x, y) = (0,0)



x2 + y2



si (x, y) ≠ (0,0)



0 si



(x, y) = (0,0)



x 2y 2log(x 2 + y 2) si (x, y) ≠ (0,0) i) f (x, y) = { 0 si (x, y) = (0,0) j) f (x, y) = | x − y | x 3y 2 − xy 3



k) f (x, y) =



l) f (x, y) =



si (x, y) ≠ (0,0)



x2 + y2



0 si



m) f (x, y) =



0 si sen(x 2 − y 2 ) x+y



0 si y3x



n) f (x, y) =
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(x, y) = (0,0)



(x 2 − y 2)sen



{



si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0)



(x, y) = (0,0)



(x 2 y + xy 2 )sen(x − y)



h) f (x, y) =



si (x, y) ≠ (0,0)



0 si



xy



e) f (x, y) =



si (x, y) ≠ (0,0)



si (x, y) ≠ (0,0)



x2 + y2



d) z = e x seny



xy



(x, y) = (0,0)



xy(1 − y) + sen(x 3)



g) f (x, y) =



8)Calcular las derivadas parciales en todo punto (x,y) ∊ R2 de las funciones dadas por:



si (x, y) ≠ (0,0)



x 6 + y2



x2 + y6



0 si



x2



1 + y2



si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0)



si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0)



si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0) 18



 9)Hallar fxy(0,0) y fyx(0,0). a) f (x, y) =



b) f (x, y) =



x 3y − xy 3 x2 + y2



0 si



xy



x 2 − y2 x2 + y2



0 si x4y2 − x 2y4



c) f (x, y) =



d) f (x, y) =



x3



+



y3



0 si x 3y 2 − xy 3 x2 + y2



0 si



si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0) si x 2 + y 2 ≠ 0 x2 + y2 = 0 si x 2 + y 2 ≠ 0 x2 + y2 = 0 si (x, y) ≠ (0,0) (x, y) = (0,0)
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